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ABSTRACT：A model that describes the movement of PM2.5 

driven by level sound wave in gravitational field was suggested, 
and the resistance to PM2.5 brought by air was considered in this 
model. The pressure distribution during the whole period and 
the whole wavelength in the sound field were simulated, also 
including the speed tendency when particle at different 
positions and its displacement situation when PM2.5 located at 
the whole wavelength position. From the model some 
conclusions were drawn: the different initial positions would 
lead to different speed and orientation to PM2.5; intensity and 
the frequency of sound field are important factors that affect the 
movement of particles; the combination of level displacement 
and vertical displacement would result in spiral movement of 
PM2.5 and this space is the effective space for collision. Visual 
experiments verified that the model is suitable. 
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摘要：将空气对PM2.5的阻力特性考虑在内，建立了水平平

面声波对重力场中PM2.5颗粒动力学特性影响的数学模型，

以探讨声场和重力场双重作用下PM2.5颗粒的运动情况。模

拟了整周期时刻和整波长位置平面波声场内压力的分布情

况。颗粒在不同初始位置的速度及颗粒在初始位置为整波长

位置的位移情况。通过模拟计算发现：颗粒初始位置的不同

造成了颗粒初始速度的大小、方向不同；声场的强度、频率

是影响颗粒运动的重要条件；颗粒的水平位移和垂直位移的

综合结果是颗粒螺旋型下落，这个空间是颗粒碰撞的有效空

间。可视化实验验证了模型的可行性。 
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0  引言 

近年来，火电厂燃煤锅炉都安装了除尘效率达

99%以上的静电除尘器，但这些除尘器对可吸入颗

粒物PM2.5的捕获率很低。而这些颗粒易于富集空气

中的有毒金属、酸性氧化物、有机污染物、细菌和

病毒，对环境和人体健康危害严重[1-8]。正由于此，

近年来国内外学者针对PM2.5的理化特性及控制方

法，开展了许多的研究[9-14]。 
由于PM2.5体积小、重量轻，常规离心式除尘、

过滤除尘及电除尘难以达到很好的除尘效果，因此

探讨声波脱除PM2.5的可能性已被列入国家重点基

础研究发展规划项目相关内容之一。本文采用数值

模拟方法对重力场中平面声波对PM2.5运动规律的

影响进行了研究并进行实验验证，以期为声波法脱

除PM2.5提供理论依据。 

1  声场压力 
根据分子运动理论，空气分子在没有外力的作

用下一直做无规则的热运动。在这种状态下，各水

平位置的压力是一致的，组成媒质的分子等微粒虽

然不停地运动，但任一体积元在时间t内流入与流出

的质量是相等的，因此体积元内的质量不随时间变

化。如有声波作用时，在组成媒质的微粒的杂乱运

动中附加了一个有规律的运动，使得体积元内有时

流入的质量大于流出的质量，有时反之，即体积元
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内的媒质时而稠密，时而稀疏，这种疏密的交替变

化使声波以纵波波形传播。由于气体压力是大量气

体分子撞击器壁所形成的统计结果，因此体积元内

媒质的疏密交替变化也就产生了压力的变化，形成

声场压力的变化。获得声压变化规律是研究PM2.5在

声场中运动规律的前提。袁竹林[15]等推导得到平面

声波场中的压力公式 

0 0( , ) sin[ ( )]xP x t P P A t
C C
ωγ ω= + −        (1) 

另外，声场强度的表达式 
2 2

0

1
2

I CAρ ω=               (2) 

式中 /p vc cγ = ， pc 为气体定压热容， 为气体定容

热容；

vc

0P 为静压力(当地大气压)； A 为声波信号振

幅； 2 fω = π 为声波角频率；C 为当地声速； 0ρ 为

介质密度。可见，声压是一个关于时间 t 和初始位

置 x 的函数。式(1)中，右边第二项为声波作用引起

的压力。 

2  重力场中PM2.5的受力 
     当PM2.5在空气中借重力自由下沉时，作用力

有 3 种：重力G、空气浮力Fu、由于运动而受到的

阻力Fc。其运动表达式为 
d
du c

vG F F m
t

− − =            (3) 

式中m为PM2.5的质量。式中的重力及浮力不难求出。

阻力Fc可以根据斯托克斯假设：在无限范围的粘性

流体中沉降的球体颗粒的阻力，完全是由流体的粘

滞力所致，表示为 
3cF D vη= π                 (4) 

式中：D为颗粒粒径；η为空气粘度；v为颗粒竖直

方向运动速度。由于空气分子的不连续性[16]，加入

一个修正项ck，则(4)式改写为 
3 /cF D vη= π kc              (5) 

其中，ck与空气分子平均自由行程和颗粒大小有关 

1 [2.514 0.8exp( 0.55 )i
k

i

l Dc
D l

= + + −       (6) 

式中li为空气分子的平均自由行程，其定义为 
2

8i

RTl
P M
η

= π                (7) 

式中：P 为压力； 为气体分子常数；T 为绝对温

度；

R
M 为气体分子量。 
由于声场中颗粒所处位置压力的变化引起空气

密度变化，所以对空气密度ρf进行修正 

0

273.19
101325f

P
T

ρ ρ= ⋅  

根据式(1)、(3)、(5)，得到层流区重力场中颗粒

运动方程为 
3 3 d( ) 3 /

6 6s f k s

vgD D v c D
t

ρ ρ η ρ
d

π π
− − π =   (8) 

式中 sρ 为颗粒的密度。令 ( ) /s f sρ ρ ρ ρ= − ， X =  
218 / s kD cη ρ ，则式(8)可简化为 

d
d
v g Xv
t

ρ= −                 (9) 

即        [1 exp( )]gv
X

Xtρ
= − −             (10) 

当 t 趋近无限时，v 无限接近一个终极速度，即

当时间足够长时，颗粒会以某均速下落。并且通过

式(10)可知，v 的大小只与颗粒的粒径有关，在测得

v 的情况下可以以此计算得到颗粒的粒径。 

3  PM2.5受声场的作用 
由于声场中压力梯度的存在，使处于声场中的

PM2.5在声场传播方向的两侧所受的压强不同，这个

压差的存在，使颗粒受到声场压力。表达式[15]为 
2[ ( , ) ( , )]( )

2s

DF P x x t P x x t′ ′= − − + π     (11) 

其中， 2 / 4x D′ = 为压力等于半球面所受平均压力

处距球心的距离。 
在力 sF 的作用下，PM2.5的运动方程为 

0
s

t

F
V V t

m
= + Δ                  (12) 

式中： 为 时刻的速度； 为上一个时刻的值；tV t 0V tΔ
为时间步长。 

声波在空气中传播，使空气粒子产生振动，由

于PM2.5的密度并不与空气一样，所以PM2.5并不随

空气粒子一起振动。这就产生了空气对PM2.5的作用

力，这也是声场对PM2.5的作用力。假设空气是理想

气体，这个作用力表达为[17]

d d d(
d 2 d dm
U m V UF m
t t

′′= − − )
t

       (13) 

式中：m′为被PM2.5挤掉的空气的质量；U为空气粒

子的速度；V为PM2.5的速度。右边第 1 项表示空气

对粒子的作用，第 2 项表示PM2.5对空气的相对加速

度所决定的那一部分的空气作用。在理想流体中，

这种作用使PM2.5质量的表观增加量达到它所排挤

的空气质量的一半。 
在实际空气中，要加入空气粘度有关的项[17]，
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于是有运动方程式 
d (1 )
d 4
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V
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式中： 1.1/ Dβ ω= 。 

由于PM2.5的密度远远大于空气的密度，相同体

积的PM2.5质量远远大于空气的质量，即 远大于

m′，故可略去 ( / 。令  9 /
m

2)(d / d )m V′ t 4rm m= + m β′ ，

，则式(14)简化为 1/ 9 (1 ) / 4rB mωβ β= +′
d 9 3(
d 4 2

d
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r r

V V Um
t B B

Um m
t

β+ = + +′ ′)     (15) 

式(14)中，空气粒子的速度可根据 ( /U P= − ∂∫  

0)d /x t ρ∂ [18-19]，及式(1)得到 

sin[ ( )]aU U
xt
C

ω= −            (16) 

式中 0

2
0/aU P Ar Cω ρ= 。 

对式(15)求解得到PM2.5运动速度的表达式 
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4  计算条件 

对PM 2.5进行模拟，由于目前理论发展的限制，

需要做一些假设[20-24]。该模型假设条件为：① PM2.5

颗粒为光滑的球体；② PM2.5颗粒在一个无限空间

内运动；③ PM2.5颗粒由静止开始运动，在重力方

向达到终极速度；④只有一个PM2.5颗粒，不与其它

颗粒有碰撞、吸引等作用，不与器壁碰撞；⑤不考

虑由于摩擦引起的能量转化；⑥声波的传播是一个

绝热过程。 
表 1 给出了本文数值计算的具体参数。 

表 1  数值计算参数 
Tab. 1  The parameters of calculation 

频率/Hz 声强/dB 温度/K 大气压/Pa 
1000 120 290 1.01325×105

PM2.5粒径/m PM2.5 密度/(kg/m3) 时间步长/s 当地声速/(m/s) 
2×10−6 2100 1×10−10 340 

5  数值模拟计算结果 
5.1  声场压力分布 

图 1(a)、(b)分别为整周期时刻和整波长位置平

面波声场内压力的分布情况。由计算结果知，在表

1 条件下声波所引起的压力幅值为 28.197Pa，约占

大气压力的 0.027 8%。 
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图 1  声场中压力随位置和时间的变化 

Fig. 1  The sound pressure changes with position and time 
5.2  PM2.5的速度 

在垂直方向，颗粒由于受力逐渐减为 0，其速

度V2先逐渐增大，最后稳定在终极速度，做匀速下

落，通过计算，终极速度为 1.4328×10−7m/s。在水

平方向，颗粒速度V1作周期变化。颗粒初始位置的

不同造成颗粒速度的不同。图 2 给出了颗粒在初始

位置为整波长位置的速度分布(声场传播方向和重

力方向为正)。图 3 给出了不同初始位置造成颗粒速

度的差异。 
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图 2  颗粒在初始位置为整波长的速度 

Fig. 2  The velocity of PM2.5 when its initial  
position is at 1.0λ 
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(c) x=0.39λ,  x=0.61λ  
图 3  颗粒在不同初始位置的速度 

Fig. 3  The velocity of PM2.5 at different initial position 
由图 3 可以看出，颗粒初始位置的不同造成了

颗粒初始速度的大小、方向不同。颗粒最大速度幅

值为 64.289×10−6m/s。颗粒受声场作用而具有的速

度明显大于重力的作用，颗粒速度在时间轴上是正

余弦分布。 
5.3  PM2.5的位移 

以S1为横向位移，S1为纵向位移，图 4 给出了

颗粒在初始位置为整波长位置的位移情况，图 5 为

重力作用的放大图(声波传播方向及重力方向为

正)。从图 5 看出，重力方向上的位移并不是一条直

线，颗粒在这个方向上速度的分布情况决定了位移

先有一个曲线变化后才是直线变化。 
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图 4 颗粒在初始位置为整波长的位移 

Fig. 4  The displacement of PM2.5 when its initial  
position is at 1.0λ 
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图 5 颗粒在垂直方向位移放大图 

Fig. 5  The enlarged displacement of PM2.5 at  
vertical direction 

从图 6 中可以看出，不同的初始位置使颗粒具

有不同方向的位移(声波传播方向及重力方向为

正)。颗粒在 0.5nλ(n为整数)初始位置时拥有同时间

内最大的位移，不同的是在 0.5nλ (n为奇数)初始位

置时拥有的是正向位移，而在 0.5nλ(n为偶数)初始

位置时拥有的是负向位移；颗粒在 0.25nλ(n为奇数)
初始位置时在原地正向或负向的振动。这一点与袁

竹林等[4]的研究并不相同，没有顺或逆声波传播方

向的直线移动。推断这是空气阻力作用的结果。声

场是由介质(空气)传播的，没有介质不会有声场，

空气阻力有足够的力量改变PM2.5的运动规律，空气

阻力对PM2.5颗粒的作用不能忽略。颗粒的水平位移

和垂直位移的综合结果是颗粒螺旋型下落。 
通过图 6 还可以看出，无论颗粒的初始位置如

何，都是沿着某一个轴简谐振动，这种振动的幅值

与声场的强度和频率有关，图 7 给出了这种关系。

在同一频率声场中，颗粒的振动随着声强的提高变

得强烈；在同一声强声场中，颗粒的振动随着频率

的提高变得柔和。 
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图 6  颗粒在不同初始位置的位移 

Fig. 6  The displacement of PM2.5 at different  
initial position 
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(b) 声场强度 120dB 
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图 7  颗粒振动幅值与声场强度和频率的关系 

Fig. 7  The relation between PM2.5 amplitude and  
intensity and frequency of sound 

6  实验验证 

为了验证模拟的结果，进行了可视化实验。实

验装置如图 8 所示。实验台由 3 部分组成。①观测

室及气溶胶发生系统，观测室是用有机玻璃制成，

气溶胶发生系统由气溶胶发生器和输送气源组成；
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②显微摄像系统，由激光器光源、体式显微镜、数

字摄像设备及台式 PC 机组成；③声场产生及检测

系统，由信号发生器、功率放大器、声源及分贝计

组成。 
实验开始时首先开启气溶胶发生系统，使气溶

胶充满整个观测室；然后打开激光器光源并调整激

光束的位置使其照射在体式显微镜的焦平面内；调

节显微镜的放大倍数；开启声场产生系统并调整好

产生声波的波形、频率及声强；打开数码摄像设备

调整好拍摄速度并拍摄记录下颗粒的运动情况。 
可视化实验台能观测到颗粒的运动轨迹，可以

从颗粒在声场中的振动位移方面来验证模型的正确

与否。拍摄的照片如图 9。由于光的衍射等原因，

图 9 不能表现PM2.5的真实粒径，其真实粒径的大小

可用计算方法得知。从图 9 可以看出颗粒是螺旋型

下落的，颗粒的振动位移分别约为 13、24μm，与

计算所的相差并不是很大，约有 2~4μm的差额。考

虑到实验环境等因素，模型是可靠的。 
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图 8  PM2.5声场中动力学特性可视化实验装置示意图 

Fig. 8  The visual experimental device for investigating 
dynamic characteristic of PM2.5 in sound field 
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图 9  PM2.5在声场中的运动轨迹 

Fig. 9  The movement orbit of PM2.5 in the sound field 

7  结论 
（1）将空气对颗粒的阻力特性考虑在内，建立

了水平平面声波对重力场中PM2.5颗粒作用的数学

模型，通过模拟计算发现声场对PM2.5颗粒有着明显

的作用，颗粒在水平方向发生强烈振动。在声场和

重力场的综合作用下，颗粒垂直螺旋型下落。 
（2）颗粒的初始位置决定了颗粒在水平方向

内的速度和位移。颗粒由于初始位置的不同在水平

面内的振动位置会在原来的位置上偏向或背向声波

方向(最大偏离一个振幅)，但颗粒不会发生沿直线

轨迹向声源或背向声源的移动。这种水平振动和垂

直下落使颗粒在单位时间内扫过一个柱形的空间，

这个空间是颗粒碰撞的有效空间。 
（3）在同一介质中，颗粒在水平方向内的振

动强烈情况与声场的强度和频率有关，当频率一定

时随强度的增大，振动幅度变大；当声强一定时随

频率的提高，振动幅度变小。 
（4）可视化实验验证了模型的可靠性。 
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