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虚拟节点有限元法解析滴灌支管水力学计算
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【摘要】 滴灌支管和毛管组成的支管单元的水力学计算是滴灌管网水力学设计的关键环节。运用虚拟节点

有限元法和虚拟节点平均水头损失有限元法解析支管单元的水力学计算，可以计算出支管和每根毛管的水头损

失，同时显著减少计算量，研究结果为包含几十万乃至上百万个滴头的滴灌系统水力学设计提供了新的方法。
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引言

滴灌支管和毛管组成的支管单元（为避免与有

限元法中的单元混淆，以下简称支管）的水力学计算

是滴灌管网水力学解析和设计的关键环节。一方面

由于压力调节器的应用，即在支管的入口安装压力

调节器，使得支管的水力学设计相对独立；另一方面

由于其属于多口出流管道，而且数量大，因此计算繁

琐且计算量大。传统的支管水力学计算以人工计算

为主，由于支管计算量大，在实际设计时只是选择典

型的支管进行计算。因此寻求计算机数值计算方法

代替人工计算迫在眉睫。

有限元法是目前应用最广的数值计算方法之

一，有限元法用于微灌系统水力学解析已经取得的

研究进展主要有：犅狉犪犾狋狊等
［１］解析了滴灌支管水力
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学问题，将支管和毛管作为一个整体同时求解，解析



中使用犎犪狕犲狀 犠犻犾犾犻犪犿’狊公式计算沿程水头损失。

犓犪狀犵犢犪狅犺狌等
［２］提出的微灌支管设计方法中，将支

管和毛管分别进行求解，首先对支管进行解析，解析

完成后，求出每条毛管入口压力和流量，然后再对每

条毛管分别解析，求出毛管上每个滴头的压力和流

量，解析中使用犇犪狉犮狔公式计算沿程水头损失。由

于有限元法计算量和存储量大，犅狉犪犾狋狊等
［３］提出虚

拟节点的概念，通过合并多个灌水器为一个虚拟单

元，增加虚拟单元内滴头的数量即增加虚拟单元长

度来减少单元数量，减少计算量和存储量。并且假

设单元内灌水器的分布是连续的，从而使虚拟单元

具有连续可导的边界条件，组成虚拟单元的节点被

称为虚拟节点。犅狉犪犾狋狊等
［４］利用虚拟节点概念，推

导了描述微灌系统水力学特性的二阶偏微分方程，

分别用一维线性单元和一维二次单元进行求解，但

是没有对满足一定计算精度下合理的虚拟单元个数

进行分析。张志新等［５］利用虚拟节点概念及有限

元法中的直接法进行滴灌毛管水力学解析时，对虚

拟节点有限元法、虚拟节点平均水头损失有限元法

与有限元法及多口系数法计算水头损失的结果进行

了比较分析，分别得出合理的虚拟单元数。

本文在虚拟节点有限元法解析滴灌毛管的结

论［５］基础上，结合支管的特点，将支管和毛管同时

求解，同时使用《微灌工程技术》规范［６］中指定的公

式来计算沿程水头损失。

１ 有限元法与虚拟节点有限元法简介

１１ 有限元法

有限元法进行滴灌系统水力学解析时，将每个

滴头出口作为单元的节点，将滴头间距作为单元长

度，利用连续性方程、伯努利能量方程、沿程水头损

失计算公式和滴头流量公式，用直接法推导出单元

刚度矩阵，将单元刚度矩阵按照相应的编号组装总

体刚度矩阵，得到线性方程组，采用高斯消去法求

解。有限元法将每２个滴头之间的管段作为１个单

元，而一个滴灌系统包含几万、几十万甚至几百万个

滴头，需要求解几万、几十万甚至几百万个方程，计

算量、存储量巨大。

１２ 虚拟节点有限元法

虚拟节点有限元法将整条毛管上的犿 个滴头

用狀（狀＜犿）个虚拟滴头代替，各单元内包含了犖

（犖＝犿 ／狀）个滴头，即相当于将犖 个常规滴头合

并为一个虚拟的大滴头，放在节点上。通过增加单

元内滴头的数量即增加虚拟单元长度来减少单元数

量，达到减少求解方程数量和存储量的目的，减少了

计算的工作量。

１３ 虚拟节点平均水头损失有限元法

由于虚拟单元内都包含一定数量的滴头，其虚

拟单元入口流量与出口流量不相等，且虚拟单元入

口流量大于出口流量。虚拟节点有限元法只用虚拟

单元入口流量计算沿程水头损失，虚拟节点平均水

头损失有限元法首先用虚拟单元入口流量计算沿程

水头损失，然后再用虚拟单元出口流量计算沿程水

头损失，最后取平均值作为整个虚拟单元的沿程水

头损失。

２ 虚拟节点有限元法与虚拟节点平均水头

损失有限元法解析滴灌支管

２１ 典型算例

水平地形，支管内径３０犿犿，支管长度２５犿，毛

管单向布置，共５根，毛管长度１００犿，毛管间距

５犿，毛管内径１６犿犿，滴头间距０５犿，每根毛管上

有２００个滴头，滴头流量系数０７８，流态指数０５０，

滴头在１０犿水头下的流量为２５犔／犺，沿程水头损

失系数犳为０５０５，流量指数犿 为１７５，管径指数

犫为４７５。

２２ 虚拟单元划分

２２１ 虚拟节点有限元法单元划分

根据虚拟节点有限元法解析滴灌毛管的结

论［５］，虚拟节点有限元法可以减少９５％以上的单元

数量。典型算例共２００个滴头，因此毛管虚拟单元

取１０个，毛管虚拟单元长度１０犿，每个虚拟单元包

含２０个滴头。支管单元共５个，支管单元长度５犿，

支管入口压力水头１０５犿。采用有限元法时单元

数为１００５个，采用虚拟节点有限元法时虚拟单元

数为５５个。

２２２ 虚拟节点平均水头损失有限元法单元划分

根据虚拟节点平均水头损失有限元法解析滴灌

毛管的结论［５］，虚拟节点平均水头损失有限元法可

以减少９８％以上的单元数量。典型算例共２００个

滴头，因此毛管虚拟单元取５个，毛管虚拟单元长度

２０犿，每个虚拟单元包含４０个滴头。支管单元共

５个，单元长度５犿，支管入口压力水头１０５犿。采

用有限元法时单元数为１００５个，采用虚拟节点平

均水头损失有限元法时虚拟单元数为３０个。

２３ 虚拟单元编号

在应用有限元法之前首先对单元进行编号。对

支管，由于包含支管和毛管，将毛管和支管统一进行

编号，即从支管最末端的毛管末端开始编号，之后是

支管最末端，然后再对倒数第２根毛管编号，见

图１。图中，犺为虚拟节点压力水头（犿），犔为虚拟单

元长度（犿），犙 为虚拟单元流量（犔／犺），犖狇为虚拟
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图１ 虚拟节点有限元解析滴灌支管图
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节点流量（犔／犺）。

２４ 求解步骤

２４１ 虚拟节点有限元法求解步骤

具体步骤为：①输入原始数据：支管入口压力，

支管内径，支管单元长度，毛管内径，毛管虚拟单元

数，虚拟单元长度，虚拟单元所包含的滴头数量，沿

程水头损失系数，流量指数，管径指数，滴头流量系

数，滴头流态指数以及误差限。②将支管各节点和

毛管各虚拟节点压力值赋值，即等于支管入口压力。

③计算各节点流量。④计算各单元流量。⑤用单元

入口流量计算单元刚度矩阵。⑥计算节点位置水

头。⑦计算虚拟滴头的线性化系数。⑧组装总体刚

度矩阵。⑨代入已知条件组成方程组。⑩解线性方

程组求得虚拟节点压力值。瑏瑡如果步骤⑩与步骤②

中各节点压力值之差小于给定的误差限，停止计算；

否则，返回到步骤②，用步骤⑩求得各节点压力值重

新赋值计算。

２４２ 虚拟节点平均水头损失有限元法求解步骤

前１０步与虚拟节点有限元法相同。瑏瑡用单元

出口流量计算单元刚度矩阵。瑏瑢计算节点位置水

头。瑏瑣计算虚拟滴头的线性化系数。瑏瑤组装总体刚

度矩阵。瑏瑥代入已知条件组成方程组。瑏瑦解线性方

程组求得虚拟节点压力值。瑏瑧将步骤⑩和步骤瑏瑦求

得的各节点压力值取平均值。瑏瑨如果步骤瑏瑧与步骤

②中各节点压力值之差小于给定的误差限，停止计

算；否则，返回到步骤②，用步骤瑏瑧求得各节点压力

值重新赋值计算。

２５ 计算结果

用犆＃编写程序进行计算，虚拟节点有限元法

和虚拟节点平均水头损失有限元法可以同时计算出

支管和毛管的节点压力，计算结果见表１、２，２种方

法与多口系数计算的水头损失见表３。

表１ 虚拟节点有限元法计算滴灌支管节点压力结果

犜犪犫．１ 犛狌犫犿犪犻狀犪狀犱犮犪狆犻犾犾犪狉狔狆狉犲狊狊狌狉犲狅犳犮犪犾犮狌犾犪狋犻狅狀狉犲狊狌犾狋犫狔犳犻狀犻狋犲犲犾犲犿犲狀狋狌狊犻狀犵狏犻狉狋狌犪犾犲犿犻狋狋犲狉

支管 毛管５ 毛管４ 毛管３ 毛管２ 毛管１

犺４５＝８５２３１犿 犺３４＝８４４４４犿 犺２３＝８３９６９犿 犺１２＝８３７３６犿 犺１＝８３６６６犿

犺４６＝８５３０８犿 犺３５＝８４５２０犿 犺２４＝８４０４５犿 犺１３＝８３８１２犿 犺２＝８３７４２犿

犺４７＝８５５６７犿 犺３６＝８４７７７犿 犺２５＝８４３０１犿 犺１４＝８４０６６犿 犺３＝８３９９７犿

犺４８＝８６０９４犿 犺３７＝８５３００犿 犺２６＝８４８２０犿 犺１５＝８４５８５犿 犺４＝８４５１５犿

犺４９＝８６９６７犿 犺３８＝８６１６５犿 犺２７＝８５６８２犿 犺１６＝８５４４４犿 犺５＝８５３７４犿

犺５０＝８８２６０犿 犺３９＝８７４４９犿 犺２８＝８６９５９犿 犺１７＝８６７１８犿 犺６＝８６６４７犿

犺５１＝９００４８犿 犺４０＝８９２２１犿 犺２９＝８８７２３犿 犺１８＝８８４７８犿 犺７＝８８４０５犿

犺５２＝９２４０１犿 犺４１＝９１５５６犿 犺３０＝９１０４６犿 犺１９＝９０７９５犿 犺８＝９０７２１犿

犺５３＝９５３９５犿 犺４２＝９４５２６犿 犺３１＝９４００１犿 犺２０＝９３７４３犿 犺９＝９３６６７犿

犺５４＝９９１０６犿 犺４３＝９８２０６犿 犺３２＝９７６６４犿 犺２１＝９７３９７犿 犺１０＝９７３１８犿

犺５６＝１０５０００犿 犺５５＝１０３６１４犿 犺４４＝１０２６７９犿 犺３３＝１０２１１４犿 犺２２＝１０１８３７犿 犺１１＝１０１７５４犿
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表２ 虚拟节点平均水头损失有限元法计算滴灌支管节点压力结果

犜犪犫．２ 犛狌犫犿犪犻狀犪狀犱犮犪狆犻犾犾犪狉狔狆狉犲狊狊狌狉犲狅犳犮犪犾犮狌犾犪狋犻狅狀狉犲狊狌犾狋犫狔犳犻狀犻狋犲犲犾犲犿犲狀狋狌狊犻狀犵狏犻狉狋狌犪犾犲犿犻狋狋犲狉狑犻狋犺犪狏犲狉犪犵犲犺犲犪犱犾狅狊狊

支管 毛管５ 毛管４ 毛管３ 毛管２ 毛管１

犺２５＝８５５３６犿 犺１９＝８４８２６犿 犺１３＝８４３６２犿 犺７＝８４１０４犿 犺１＝８４０８７犿

犺２６＝８５８３４犿 犺２０＝８５１１０犿 犺１４＝８４６３５犿 犺８＝８４３６３犿 犺２＝８４２３４犿

犺２７＝８７２０２犿 犺２１＝８６４６９犿 犺１５＝８５９９１犿 犺９＝９２６２０犿 犺３＝８５５９３犿

犺２８＝９０２６７犿 犺２２＝８９５１４犿 犺１６＝８９０２５犿 犺１０＝８８７４９犿 犺４＝８８６２９犿

犺２９＝９５６０３犿 犺２３＝９４８１４犿 犺１７＝９４３０４犿 犺１１＝９４０２１犿 犺５＝９３９０６犿

犺３１＝１０５０００犿 犺３０＝１０３８０１犿 犺２４＝１０２９５６犿 犺１８＝１０２４１４犿 犺１２＝１０２１１７犿 犺６＝１０２００６犿

表３ 滴灌支管及毛管水头损失的计算结果

犜犪犫．３ 犛狌犫犿犪犻狀犪狀犱犮犪狆犻犾犾犪狉狔犺犲犪犱犾狅狊狊狅犳犮犪犾犮狌犾犪狋犻狅狀狉犲狊狌犾狋 犿

计算方法 支管 毛管５ 毛管４ 毛管３ 毛管２ 毛管１

虚拟节点有限元法 ０３２４６ １８３０７ １８１０７ １７９８６ １７９２７ １７９０９

虚拟节点平均水头损失有限元法 ０２９９４ １８２６５ １８１３０ １８０５２ １８０１３ １７９１９

多口系数 ０４９２３ １８３５３

３ 结束语

虚拟节点有限元法和虚拟节点平均水头损失有

限元法解析支管单元的水力学计算，可以同时计算

出支管和每根毛管的水头损失。

若编写通用程序，可显著减少计算量，对包含几

十万个乃至几百万个滴头的滴灌系统可以同时进行

水力学解析和设计。
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