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一、交错级数及其审敛法

定义定义定义定义: : : : 正、负项相间的级数称为交错级数正、负项相间的级数称为交错级数正、负项相间的级数称为交错级数正、负项相间的级数称为交错级数....
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例例例例 2222 判别级数
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注意

1.莱布尼茨判别法是判定级数收敛的充分而非
必要条件；

思考：莱布尼茨判别法的条件其中之一不成立，
结果如何？
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二、绝对收敛与条件收敛

任意项级数任意项级数任意项级数任意项级数 正项级数正项级数正项级数正项级数

任意项级数的各项取绝对值任意项级数的各项取绝对值任意项级数的各项取绝对值任意项级数的各项取绝对值

定义定义定义定义: : : : 正项和负项任意出现的级数称为任意项级数正项和负项任意出现的级数称为任意项级数正项和负项任意出现的级数称为任意项级数正项和负项任意出现的级数称为任意项级数....

问题问题问题问题: : : : 如何研究任意项级数的敛散性问题？如何研究任意项级数的敛散性问题？如何研究任意项级数的敛散性问题？如何研究任意项级数的敛散性问题？



绝对收敛：∑∑∑∑
∞∞∞∞

====1111
....1111
nnnn

nnnnuuuu 收敛；∑∑∑∑
∞∞∞∞

====1111nnnn
nnnnuuuu

条件收敛：∑∑∑∑
∞∞∞∞

====1111
....2222
nnnn

nnnnuuuu 收敛；发散，∑∑∑∑∑∑∑∑
∞∞∞∞

====

∞∞∞∞

==== 11111111 nnnn
nnnn

nnnn
nnnn uuuuuuuu

........3333
1111

发散∑∑∑∑
∞∞∞∞

====nnnn
nnnnuuuu

任意项级数的敛散性任意项级数的敛散性任意项级数的敛散性任意项级数的敛散性



定理定理定理定理 2222        若若若若

∑∑∑∑
∞∞∞∞

====1111nnnn
nnnnuuuu

收敛收敛收敛收敛,,,,则则则则

∑∑∑∑
∞∞∞∞

====1111nnnn
nnnnuuuu

收敛收敛收敛收敛.... 

证明证明证明证明 ),),),),,,,,2222,,,,1111(((())))((((
2222
1111 ⋯====++++==== nnnnuuuuuuuuvvvv nnnnnnnnnnnn令

,,,,0000≥≥≥≥nnnnvvvv显然 ,,,,nnnnnnnn uuuuvvvv ≤≤≤≤且

,,,,
1111

收敛∑∑∑∑
∞∞∞∞

====

∴∴∴∴
nnnn

nnnnvvvv

),),),),2222((((
11111111
∑∑∑∑∑∑∑∑
∞∞∞∞

====

∞∞∞∞

====

−−−−====
nnnn

nnnnnnnn
nnnn

nnnn uuuuvvvvuuuu∵又

∑∑∑∑
∞∞∞∞

====

∴∴∴∴
1111nnnn

nnnnuuuu收敛....



例例例例 3333    判别级数
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