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一、极限问题（共 20 分，每小题 10 分）
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证明： 数列 na 收敛，且其极限为  。

二、一元函数的微分（共 20 分，每小题 10分）
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问：当 为何值时？

（1）在 0x  连续； （2）在 0x  可导, 并求 (0)f  。

三、一元函数的积分（共 10 分） 求积分 2
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四、一元函数微积分及应用（共 10 分）设 ( )f x 在 [0,1]上可微且
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五、一元函数连续性和微积分（共 15分）

设 ( )f x 连续，
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 （ A为常数）。

（1）求导函数 ( )g x ； （2）讨论导函数 ( )g x 在 0x  处的连续性。



六、幂级数问题（共 12分，第 1题 8 分，第 2题 4分）

1、求幂级数 )11(
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的和函数。 2、求级数


 1 2)1(
1

n
nnn

的值。

七、 多元函数的微分 (共 12分) 已知函数
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yxf 试证： ),( yxf 在 )0,0( 处连续且存在偏导数，

但不可微。

八、证明题（共 15 分，第 1 题 8分，第 2题 7分）

1、设 ),( f 具有二阶连续偏导数且满足拉普拉斯方程： 02
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试证： 函数 )2,( 22 xyyxfz  也满足拉普拉斯方程 02
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2、证明：含参量积分 dxeI x2
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 ，当 0 时收敛但不一致收敛。

九、重积分问题（共 12分） 设 dxdydzzyxftF
tzyx
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 其中 )(uf 为连

续可导函数且 1)0(',0)0(  ff 。试证： 0
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十、曲线积分（共 12 分） 计算曲线积分 dzyzxzdyydx 23 


,其中  是圆周
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, 从 z轴正向看去，取逆时针方向。

十一、曲面积分（共 12 分）计算第二型曲面积分




 dxdyzdzdxydydzxI 333 32 其中，为球面 )0(2222  aazyx 在第一

卦限部分，方向取上侧。


